
73

О выпуклой оболочке границы...

Научная статья
УДК 514.172
DOI:10.14258/izvasu(2025)4-10

О выпуклой оболочке границы... множества
Ирина Викторовна Поликанова1, Мария Викторовна Куркина2

1Алтайский государственный педагогический университет, Барнаул, Россия, 
Anirix1@yandex.ru
2Ханты-Мансийская государственная медицинская академия, Ханты-
Мансийск, Россия, mavi@inbox.ru

Original article 
On the Convex Hull of the Boundary of a Set
Irina V. Polikanova1, Mariy V. Kurkina2

1Altai State Pedagogical University, Barnaul, Russia, Anirix1@yandex.ru 
2Khanty-Mansiysk State Medical Academy, Khanty-Mansiysk, Russia, mavi@inbox.ru

Известия Алтайского государственного университета. 2025. № 4 (144). С. 73–78
Izvestiya of Altai State University. 2025. No 4 (144). Р. 73–78.

© Поликанова И.В., Куркина М.В., 2025

Аннотация. В статье изучаются соотношения 
между выпуклыми оболочками границы множества 
и замыкания этого множества в аффинном n-мерном 
пространстве An. В предыдущей работе авторы выя-
вили критерии совпадения выпуклой оболочки гра-
ницы множества с выпуклой оболочкой его замыка-
ния. Здесь же дается описание замыканий выпуклых 
оболочек замыкания множества и границы этого мно-
жества в случае, если совпадения нет.

Основной результат: 
Теорема. Если выпуклая оболочка границы мно-

жества X в An не совпадает с выпуклой оболочкой за-
мыкания множества X, то имеет место один из двух 
случаев:

1. Выпуклая оболочка замыкания множества Х 
есть пространство An.

2. Замыкание выпуклой оболочки замыкания мно-
жества Х есть замкнутое полупространство, при этом 
замыкание выпуклой оболочки границы множества 
Х есть либо ограничивающая это полупространство 
гиперплоскость, либо слой между двумя параллель-
ными гиперплоскостями (включающий эти гипер-
плоскости), одна из которых ограничивает это полу-
пространство.

Методы доказательства — топологические с опо-
рой на теорию выпуклых множеств в An.

Ключевые слова: граница множества, выпуклая обо-
лочка, выпуклая оболочка границы множества, вы-
пуклая оболочка замыкания множества

Abstract. The article studies the relations between 
the convex hulls of the boundary of a set and the closure 
of this set in n-dimensional Affine space An. In the previous 
work, the authors found criteria for the coincidence 
of the convex hull of the boundary of a set with the convex 
hull of its closure. This paper presents a description 
of the closures of the convex hulls of the boundary 
of a set and the closure of this set in the case where there 
is no coincidence.

Main result.
Theorem. If the convex hull of the boundary of a set X 

in An does not coincide with the convex hull of the closure 
of the set X, then one of two cases occurs:

1. The convex hull of the closure of a set X is a space An.
2. The convex hull of the closure of a set X is a clo-

sed half-space, and the closure of the convex hull 
of the boundary of the set X is either a hyperplane 
bounding this half-space, or a layer between two parallel 
hyperplanes (including these hyperplanes), one of which 
bounds this half-space.

Methods of proof — topological, based on the theory 
of convex sets in An.

Keywords: boundary of a set, convex hull, convex hull of set 
boundary, convex hull of a closure of a set
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